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Dans ce qui suitk désigne le corps des réels ou celui des complexes.

1 Convergence absolue

Définition :

On dit qu’'une sérig _, ., u, a termes dank estabsolument convergense
> uso [un| CONverge.

Théoreme :

Soit Y u, une série a termes dafi& Si ) u, converge absolumeraors

> u, converge et :
1D unl <l

n>0 n>0

Proposition :

Si > u, et v, sontabsolument convergentealors pour tout\ € K,
> ns0 Un + v, estabsolument convergente

2 Semi-convergence

2.1 Définition

Définition :

] Une série convergente nasolument convergengst ditesemi-convergenté

2.2 Cas des séries alternées

Définition :

On dit qu’une séri& _ u,, a termes réels estternéesi la suite((—1)"u,,),, est
de signe constant.




2.2.1 Théoreme pour I'étude de séries alternées

Théoréme :

Soit) " u, une série a termes réelkernée Si (|u,|), est décroissante et tend
vers 0 quandk tend vers l'infini, alorsy _ u,, converge.

Exemple :
Sir
n>1 \/ﬁ
2.2.2 Utilisation d’un développement asymptotique pour I'étude des séries
alternées
Exemple :

PR
Vit (=)
2.2.3 Evaluation du reste de séries alternées

Proposition :

Si la série réellé)  u,, estalternéetelle que(|u,|), décroit et tend vers Q,
alors d’apres le théoreme sur Isdries alternée®lle converge et son reste
R, d’ordren vérifie :

Vn € N |R,| < |tnsi]

avecR, = > -, 1 Uk

2.3 Sommation par paquets

Définition :

Soit " u,, une série. On appellextractricetoute applicatior : N — N
strictement croissante.

Définition :



Notons, pour toutr € Ny, = 7' V=" oll o est uneextractrice On
dit que la série> v, a été obtenue payroupement de termespartir de la
séried  u,. Lesv, sont souvent appelés paquetsy + 1) — o(n) s'appelle

la longueur du paquet,.

Proposition :

] Si > u, converge, alor§ v, converge e v, = szf’,(o) U

Théoréme de groupement de termes :

Soient) _, ., u, Une série a termes dakseto : N — N une application
strictement croissante ; on note, poure N,v, = 0" D=1y, Si (u,),

o(n)

tend vers 0 quand tend vers l'infini et si(o(n + 1) — o(n)),, est bornée
alors les séried . u, €t -, v, sont de méme nature et, dans le cas

convergence, on ay._ >0 v, = ;:;(0) Uk
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