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1 Ellipse

Définition :

Soient F' et I’ deux points. On note ¢ = FTF’ Soit a € R tel que a > c.
Soit O le milieu de [F'F"].

e [’ensemble £ des points M du plan tels que .........coovvvveiieeeennninns est
appelé ellipse de ......vvvevivennnnnn. F et F'.

o (FF') est appelé .....cccoovvvvviiennnnnnn. O est appelé .....cccvvvveeieeeininn. .

e On pose e = £. e est appelé ....................... de la conique.

Remarque :
On a 0 < e <1 et plus e est proche de 0, plus I'ellipse st .......ccccoeies wiviiiiiiiiiiiis e,

Propriété et définition :

Soit (O,Z,j) le repére orthonormé d’origine O tel que 7 = OLFO}W. On
note b le nombre b = ............. Alors les points A(......... ) I G ),
B )et B'(coo... ) sont des points de ellipse appelés sommets de
Pellipse. a est appelé demi-grand axe de lellipse et b est appelé demi-petit
aze.

Preuve :

e Ona AF+AF =(a—c¢)+ (a+c¢)=a—c+a—c=2adonc A appartient a l'ellipse définie par
MF + MF" = 2a. De méme, A’ appartient a la conique.

e Soit b =+va?— 2 et B(0;b). On a BF + BF' = 2BF car B appartient a la médiatrice de [FF”].
D’aprés le théoréme de Pythagore dans le triangle BOF rectangle en O on a obtient BF? =
OB?+0OF? donc BF? =b>+c2. Or b= +va? — c? donne b* = a*> —c? donc BF? =a>—c*+c? =a
et BI' = a. Finalement, on obtient donc BF + BF’' = 2BF = 2a ce qui montre que le point B
appartient a la conique.

Propriété et définitions :
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Propriété :

Exemple :

Soit C la courbe d’équation % + % = 1 dans un repére orthonormé. On pose a = ... et b= ......... C est
Iellipse de centre ...., d’axe focal ........ , de sommets A(......... )y A(enrnn -1 G ) et B/ (coveennnn ).
En outre, on a b* = .......... donc ¢ = ..o dotc= .. et les foyers sont F'(............ )
et F'(corein, ).

Propriétés :

http: //mathsfg. net. free. fr 2


http://mathsfg.net.free.fr

Coniques, cours, classe de terminale STI

Preuve :
Soit M(z;y). Alors M'(—x; —y) est son symétrique par rapport & O. M € & & ﬁ—z + ‘Z—z =1<%

(—a_x2)2 + (_,)—2)2 =1 M’ € &. On procéde de méme pour les deux autres symeétries.

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

Propriété (représentation paramétrique) :

2 Hyperbole

Définition :

Remarque :
On a e....1, ce qui est caractéristique des hyperboles.
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t définition :
le repére orthonormé d’origine O tel que 7 = %OF. Alors les points A(..............
de I’hyperbole.

sont des points de 'hyperbole appelés .........c..ccoveeeennnn.

Propriété e

Soit (0;1;7)
)

Propriété :

Propriété :
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Exemple :
Considérons la courbe C d’équation 4x? — 2y? = 1 dans un repére orthonormé (O;i; ). Cette équation
STECTIL v Q70T e

On pose a = ........... etb= ..., et ON ac = .ccooeiiiiiiieiiiieees La courbe C est donc 'hyperbole de
centre ....., d’axe focal ............ de sommets A(................ Yet A'( v ), de foyers F'(..occcoovvvienninn )
et F'( i ).

Propriétés :

e O est le centre de symétrie de ’hyperbole H ;
e (Ozx) et (Oy) sont des axes de symétrie de 'hyperbole.
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