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1 Notion de suite

1.1 Définitions

Définition :

] On appelle suite toute application v de N dans R.

Exemple :

u:N— R

n— 3n+4

Onauy=3x024+4=4u =3x1>+4="T7us;=3x52+4="179.

Définition :

e L’image de n par la suite u est notée wu,, ou u(n).
e wu, est appelé terme de la suite
e La suite u est notée (uy,), € N ou (uy)p.

Remarque :
e Si ug est le premier terme de la suite, u,, est le n + 1° terme.
e Si uy est le premier terme de la suite, u,, est le n® terme.

1.2 Meéthodes de construction des suites

1.2.1 Définition explicite

Définition :
Soit f une fonction de RT dans R, on définit une suite (uy), en posant
pour tout n € N, u,, = f(n).
Exemple :
u:N—R

n+— u, =33n

Onauy=3x0—2=-2etu; =3x1—-2=1etug=3x6-2=16.
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1.2.2 Définition par récurrence

Définition :

Exemple :

. U0=4
tn = Upp1 = Uy — 2

Onawu; =3x4—-2=10,us=3x10—2=28 et ug =3 x 28 — 2 = 82.

1.3 Sens de variation

Définition :

Propriété :

Preuves :
Immeédiat
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2 Suites arithmétiques

2.1 Propriétés des suites arithmétiques

Définition :

Propriété (reconnaissance) :

Propriété (expression en fonction de n) :

Propriété (sens de variation) :
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2.2 Somme des n premiers termes

Propriété :

Preuve :
e On a

(1+24+34+...4n)+(1+24+3+...4+n)
=(14+2+3+...4n)+(n+n—-1)+n—-2)+...+3+2+1)
=1+n)+2+Mn—-1)+B+n—-2)+...+(n—1)+2)+ (n+1)
=n+l)+n+H)+n+D)+...+4n+1)+(n+1)+(n+1)
=n(n+1)

donc 2(1+2+3+...+n) =n(n+1) d’ou le résultat.
e On a

Ug+ U+ oo+ Up—1 + Uy
=ug+ (up+7) + (ug+2r) + ... + (up + (n — 1)r) + (up + nr)
=n+luy+(r+2r+3r+...+(n—1)r+nr)
=n+lu+r(1+2+3+...+(n—1)+n)
:(n+1)u0+rw

2(n+ 1ug +rn(n+1)

2
Ug + Ug + N1

2

Uy + Up,

2

=(n+1)

=(n+1)
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3  Suites géométriques

3.1 Propriétés des suites géométriques

Définition :

Propriété (expression en fonction de n) :

Propriété (reconnaissance) :

Propriété (sens de variation) :

Preuve :
On a pour tout entier naturel n, w, 1 — w, = upg" ™ P — upg" P = upyg" P(qg — 1),
u, et g étant positifs, u,1; — u, est donc du signe de ¢ — 1 d’ott le résultat.
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3.2 Somme des n premiers termes

Propriété :

Preuve :
On a

Ug+ Uy + Uz + .o F Uy + Upy
=up4ug X q+ug X > +ugx ¢4 ... Fugx ¢ +uy x "
=u(l+q+¢+...+¢" "+

Or, pour tout réel ¢ # 1, (¢ — 1)1+ g+ ¢+ ...+ ¢ +q¢") = ¢ - 1.
n+1
Donc ug +uy +ug + ... + Up—q +Un+1=U0q;_1_1-
Sig=1Luo+ur+uz+ ... Fupgtup =u(l+1+12+ 1+ 41714 1") = x (n+1).
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